t Carreé

PAR AMINE MOHAMMED - COURS, EXERCICES & CONTROLES

Suites numériques — Examen (2 h)

lére Bac - Suites numériques
l Durée : 2 heures. Bareme sur 20.

Exercice 1 (10 pts)

2u,+3
Up+4

Soit (u,,) définie par ug = 4 et up11 =

. Montrer par récurrence que pour tout n, u, > 1. (3 pts)
_ —(un—1)(un+3) Adusi i
. Montrer que u,, .| — u, = — et en déduire la monotonie de (uy,,). (3 pts)

Un—L ‘Montrer que (vy,) est géométrique de raison % (2 pts)

Up+3 7
. En déduire u,, en fonction de n. (2 pts)

1
2
3. On posewv,, =
4

Correction

, n—1
1. ug=4>1Siu, >1:up1 —1= Z+4 > 0.
_ 2upt3—ul-—du, —(u,21+2u7;—3) _ —(up—1)(up+3) - R
2. Upy1 — Up = = » 5 w14 = [t < ( : decroissante.
_ 5un+15 _ Up+ . _ Up— _ l
3. Unp1 +3 = wtd = uad St Un+l L= un+4’ doncﬁgﬂ Bl
_ 3 3 (1\" — ] — Un
4, U0—7,Un:7(g) Devn(un+3)—un—1un—m

Exercice 2 (10 pts)

1. Montrer par récurrence que pourtoutnn > 1:12 + 22 1 ... 4 p? = w. (4 pts)

2. Soit (wn) arithmétique de premier terme wq = 5 et de raison 4. Calculer w,, et
Tn = Wh + -+ Wn.- (3 ptS)
3. Déterminer n tel que T,, = 495. (3 pts)

Correction

6 6
2. wn:5+4(n—1):4n—|—1Tn:nx _5+42n+1 :n(2n+3)

3. 2n% 4+ 3n — 495 = 0, A = 9 + 3960 = 3969 = 63 : n = =203 — 15,

1. n=1:1= 1. Hérédité : n(n+1)6(2n+1) + (n + 1)2 _ (n+1)(2n%+Tn+6)  (n+1)(n+2)(2n+3) .
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