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Arithmétique	dans	ℤ	—	Examen	(2	h)
1ère	Bac	·	Arithmétique	dans	ℤ

Durée	:	2	heures.	Barème	sur	20.

Exercice	1	(7	pts)

1.	 Montrer	que	pour	tout	 	:	 .	(4	pts)

2.	 Déterminer	le	reste	de	 	modulo	 .	(3	pts)

Correction

1.	 	et	 .	Somme	 .

2.	 	donc	 .

Exercice	2	(7	pts)

Soient	 	et	 	avec	 .

1.	 Montrer	que	 .	(2	pts)

2.	 En	déduire	que	 .	(2	pts)

3.	 Déterminer	 	en	fonction	de	 .	(3	pts)

Correction

1.	 .

2.	 Tout	diviseur	commun	divise	 ,	donc	PGCD	 .

3.	 PPCM	 .

Exercice	3	(6	pts)

1.	 Montrer	que	si	 	est	premier,	alors	 	ou	 .	(3	pts)

2.	 En	déduire	que	 .	(3	pts)

Correction

1.	 Les	restes	modulo	 	sont	 .	Les	restes	 	donnent	un	nombre	pair,	 	un	multiple	de	

	:	impossible	pour	 	premier.	Il	reste	 	et	 .

2.	 	et	 	:	donc	 .
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