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Rotation dans le plan — Cours

lere Bac - Rotation
1. Définition

Soit ) un point et 6 un réel. La rotation 7 de centre () et d'angle 6 transforme (2 en lui-méme et
tout point M # Q en M’ tel que :

QM' = QM et (QM,QM') =0 [2n]|

e Sif =0 [27], r est I'identité. Si @ = 7 [27], 7 est la symétrie centrale de centre ().
o La réciproque de r(€2,0) est (2, —6).

2. Propriétés

Une rotation conserve les distances, les angles orientés, |'alignement, le parallélisme,
I'orthogonalité, le barycentre et les aires.

e Sir(A) = A’ etr(B) = B, alors A’B' = AB et (AHB, A7Bl) = 0 [27]-
« L'image d'une droite est une droite, I'image d'un cercle C(I, R) est le cercle C(r(I), R).

3. Détermination d'une rotation

SiA# B, A’B' = ABavec A’ # A et 8 conny, il existe une unique rotation d'angle
6 = (A_‘B, ATB') transformant A en A’ et B en B’. Son centre est I'intersection des médiatrices de
[AA'] et [BB'] (quand elles se coupent).

4. Expression analytique (repere orthonormé direct)
Pour 7(2(a; b),6) :

' —a=(x—a)cosf— (y—b)sinb
Yy —b=(z—a)sinf+ (y —b) cosb

Exemple

Rotation de centre O et d'angle 7 : 2’ = —y, 3y = x.Image de A(2;1): A'(—1;2).

5. Application : triangle équilatéral

ABC est équilatéral direct <> C' est I'image de B par la rotation de centre A et d'angle T
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