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1. Propositions et connecteurs

Une proposition est un énoncé qui est soit vrai, soit faux. On lui associe une valeur de vérité
(VoulP).
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P = (@ est équivalente a PV (). Sa contraposée est 6 = P;sa réciproque est ) = P.

Lois de Morgan

PANQ&PVQ PVQePAQ
2. Quantificateurs

e Vz € E, P(z): «pour tout z de E, P(x) ».
o dz € E, P(z): «il existe au moins un x de F tel que P(x) » ; 3! : « il existe un unique ».

Négations : Vg P(z) < 3z, P(z) et 3z, P(z) & Vz, P(z)-

L'ordre des quantificateurs différents compte : Vx € R, Jy € R, y > x est vraie, mais
Jy € R, Vx € R, y > x est fausse.

3. Types de raisonnement

¢ Raisonnement direct : on part des hypothéses et on enchaine des implications.

e Contraposée : pour montrer P = Q on montre a = ]_3

e Par l'absurde : on suppose la négation de la conclusion et on aboutit a une contradiction.

e Contre-exemple : pour montrer qu'une proposition Vz, P(x) est fausse, il suffit d'un @
vérifiant %

¢ Disjonction des cas : on étudie séparément tous les cas possibles.

« Equivalences successives.

Récurrence : si P(ng) est vraie et si, pour tout n > ng, P(n) = P(n + 1), alors P(n) est
vraie pour tout n > ny.

Exemple de récurrence

MontronsqueVYn > 1, 1+2+---+n = @ Initialisation : pourn = 1,1 = % Hérédité



ZSil—{—---—{—n:M"T“Ll),alorsl_|_..._|_n_|_(n+1): n(n2+1) +n4+1= (n—|—1)2(n—|—2).
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