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PAR AMINE MOHAMMED - COURS, EXERCICES & CONTROLES

Suites numériques — Examen (2 h)

2eéme Bac - Suites numériques

l Durée : 2 heures. Bareme sur 20.

Exercice 1 (12 pts)

: 4 : _ 1 _
Soit f(x) = —=5 etlasuite ug = 5, Upt1 = f(un).
1. Etudier les variations de f sur [0; +-00[. (2 pts)
2. Montrer que % < u, < 3 pour tout n. (3 pts)
3. Montrer que (un) est croissante et en déduire qu'elle converge. (3 pts)
4. On pose v,, = uz—73 Montrer que (’Un) est géométrique de raison %, puis calculer lim u,,. (4 pts)
' Correction
1. fl(z) = ﬁ > 0 : croissante.
2. Récurrence : f croissante, f(5) = 4 > 3 et f(z) <3 &z < 3.
3w —u, = 2B < g croissante et majorée, donc convergente
- Unp+1 11 = Tufi : ) , .
in__3 _
4. vy = 22— = “i’u?’ = %vn.'vn — 0 donc1 — ui — 0 etu, — 3.
Un+l " "

Exercice 2 (8 pts)
Soient u, = Y 1, % etv, = u, + ﬁ pourn > 1.

1. Montrer que (u,,) est croissante et (v,,) décroissante. (4 pts)
2. En déduire que (un) et (vn) convergent vers une méme limite. (2 pts)
3. Donner un encadrement de cette limite & 1072 pres. (2 pts)

‘ Correction
1. Upy1l — Up = m > 0.
1 1 1 _ n(n+2)—(n+1)® 1
Untl = Un = iy T o) me)l ol — i DmiDl — ni)mi)l < 0.

2. v, — U, = —=r — 0 suites adjacentes.
3. Pourn =4:u4 ~ 2,7083 et vy ~ 2,7188 : la limite (le nombre e) est entre 2,70 et 2,72.
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