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Contrôle

Arithmétique	dans	ℤ	—	Examen	(2	h)
2ème	Bac	·	Arithmétique	dans	ℤ

Durée	:	2	heures.	Barème	sur	20.

Exercice	1	(10	pts)

On	considère	l'équation	 	dans	 .

1.	 Vérifier	que	 	est	solution	de	 	et	résoudre	 .	(5	pts)

2.	 Déterminer	les	solutions	 	telles	que	 .	(2	pts)

3.	 Montrer	que	si	 	est	solution,	alors	 	divise	 .	(3	pts)

Correction

1.	 .	Alors	 ,	Gauss	:	 ,	

.

2.	 	:	 ,	soit	 ,	 ,	 ,	 .

3.	 Si	 ,	 .

Exercice	2	(10	pts)

1.	 Montrer	que	 .	(2	pts)

2.	 En	déduire	le	reste	de	 	modulo	 .	(3	pts)

3.	 Soit	 	un	nombre	premier	différent	de	 	et	 .	Montrer	que	 	divise	 .	(3	pts)

4.	 En	déduire	que	 	divise	 .	(2	pts)

Correction

1.	 Fermat	avec	 	et	 .

2.	 	:	 .

3.	 	:	Fermat	donne	 .

4.	 Avec	 	:	 .
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