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PAR AMINE MOHAMMED - COURS, EXERCICES & CONTROLES

Polynomes et trindome du second degré — Cours

Tronc commun - Polyndmes
1. Polynomes

I Un polynéme de degré n est une expression P(z) = a,z™ + - -+ + a1 + ag avec a,, # 0.
Deux polynémes sont égaux si et seulement si leurs coefficients de méme degré sont égaux.

2. Racine et factorisation

o est une racine de P si P(a) = 0. Dans ce cas, P(z) = (z — a)Q(x) avecdeg Q = deg P — 1

On obtient () par division euclidienne ou par identification des coefficients.
Exemple

P(z) = 23 — 22? — x + 2. P(1) = 0 donc
Plz)=(z—-1)(z>—z—2)=(z—1)(z+ 1)(z — 2).

3. Trindme du second degré

Soit P(x) = az? + bz + caveca # 0.

Forme canonique

2 b\’ A 2
ar* +br+c=allz+ —| — — avec A = b° — 4ac
2a 4q2
Résolution de az2 +bx +c =0

e Si A > 0:deuxracines g; — —bg—\/x et g, — —b‘;—\/z, et P(z) = a(z — z1)(z — x2).
192 a,

« Si A =0: une racine double ¢y = —-, et P(z) = a(z — z0)2.

e SIA<DO: pas de racine réelle, pas de factorisation.

Somme et produit des racines

C
1 +x9=—— r1To = —
a a

4. Signe du trinome

I az? + bz + c est du signe de a sauf entre les racines (quand elles existent).

Cas Signe de P(z)
A<O signe de a partout
A=0 signe de a, nul en xg

A > 0 | signe de a a I'extérieur de [xl; :1:2], signe contraire a l'intérieur



Exemple

Résoudre 2 — 5z +6 < 0. A =25 — 24 = 1, racines 2 et 3, a = 1 > 0. Donc S =]2; 3[.
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